MAT349 Kombinatoriikka, kevat 2001
Harjoitus 6, 1.3.

1. Montako syklirakenteeltaan erilaista permutaatiotyyppid on 15 alkion joukolla?

2. Sanotaan, ettd luvun n ositus on itsekonjugoitu, jos sen Ferrers-kaavio on oma konju-
gaattinsa. Osoita, ettd luvun n itsekonjugoitujen ositusten méirs on sama kuin sellaisten
n:n ositusten maara, joiden kaikki termit ovat parittomia ja erisuuria.

3. Karakterisoi erotus p(n) — p(n — 1) tietyntyyppisten luvun n ositusten mééréna.

4. Olkoon k > 1. M#éritd jonojen p(n | osituksessa tasan k termid ) ja p(n | suurin termi
tasan k) generoivat funktiot.

5. Merkitdén pg(n) = p(n | osituksessa tasan k termid). Osoita, ettd

w4 (1))

Johda t#stéd tuloksesta edelleen jokin alaraja luvun n kaikkien ositusten maaralle p(n).

6. Olkoot F(X) = ¥ ,50an X", G(X) = 3,50 X™ ja Fi(X) = Yy cap Xk (i =
0,1,...) formaaleja potenssisarjoja. Esitd sopivat mééritelmét potenssisarjojen summal-
le Y50 Fi(X) ja yhdistetylle potenssisarjalle G(F(X)), sekd todista seuraavat sarjojen
tulon, yhdistetyn sarjan ja (#irettémin) summan derivointia koskevat siinnot:

D F(X)G(X) = F'(X)G(X)+ F(X)G'(X),
DY F(X) = Y F(X),

i>0 i>0
DG(F(X)) = G'(F(X))-F'(X).



